
نام آزمون: نمونه سوال نهایی هندسه3 فصل2ه

تعداد صفحه: 14
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1403

در شکل، سهمی با رأس  و کانون  و خط هادي  رسم شده است. از  به نقطۀ دلخواه  روي سهمی وصل کرده و امتداد داده ایم تا

،  را بر  عمود کرده ایم. ثابت کنید:     را در نقطۀ  قطع کند و از نقطۀ 

1

AFdFM

dNMMTd=
FN

FA

2NT

TH

1400 جاي خالی را با عبارت مناسب پر کنید. 2

1400

) نیز موازي نباشد و تنها یکی از دو نیمۀ مخروط را ) عمود نباشد و با مولد آن ( در حالتی که صفحۀ  بر محور سطح مخروطی (
قطع کند، فصل مشترك حاصل یک .................. خواهد بود.

PId

1400 +رأس سهمی به معادلۀ  نقطه به مختصات .................. است. 2x − 2y = 0y2

1402

نقطۀ  و خط  در صفحه مفروض اند. نقطه اي را بیابید که از  به فاصلۀ  سانتی متر و از خط  به فاصلۀ  سانتی متر باشد. (بحث کنید.)
3

AdA2d3

1400

معادله دایره اي را بنویسید که خطوط  و  شامل قطرهایی از آن بوده و خط  بر آن مماس
باشد.

4
x + y = 1x − y = 34x + 3y = −5

1400 جاي خالی را با عبارت مناسب پر کنید. 5

1400

اگر صفحۀ  با مولد  موازي باشد و از رأس سطح مخروطی عبور کند، در این صورت فصل مشترك صفحۀ  و سطح
مخروطی یک .................. است.

P(d)P

1400 در بیضی، در حالتی که  به عدد  نزدیک شود، بیضی به .................. تبدیل می شود.
c

a
0

1400 درستی و نادرستی عبارت زیر را مشخص کنید. 6

1400

مکان هندسی مرکزهاي همۀ دایره هایی در صفحه که بر خط  در نقطۀ ثابت  مماس اند، یک نیم خط عمود بر خط  در نقطۀ 
است.

dAdA

1400 در یک سهمی، هر شعاع نوري که موازي با محور سهمی به بدنۀ سهمی بتابد، بازتاب آن از کانون سهمی خواهد گذشت.

1400 معادلۀ دایره اي را بنویسید که مرکز آن  بوده و بر خط  مماس باشد. 7(2, 1)O′3x + 4y = −5

1400 وضعیت دایرة  با دایره اي به مرکز مبدأ مختصات و شعاع یک را نسبت به هم مشخص کنید. 8+ − 6x − 2y + 9 = 0x2 y2
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1400 در شکل مقابل اگر  باشد، ثابت کنید: 

9

OF = c,OB = b,OA = a= +a2 b2 c2

 

1400 نقطۀ  روي بیضی به اقطار  و  واحد به گونه اي قرار دارد که فاصلۀ آن تا مرکز بیضی برابر  واحد است.الف) نشان دهید

مثلث  قائم الزاویه است.

ب) طول  را به دست آورید.

 .( ( و  کانون هاي بیضی هستند و 
10

M1064

MFF ′

MF

FF ′MF < MF ′

1400

در یک دیش مخابراتی به شکل سهمی با دهانۀ دایره اي به قطر  واحد و گودي (عمق)  واحد مفروض است. فاصلۀ کانونی این دیش را
به  دست آوردید.

11
609

1401 درستی و نادرستی عبارات زیر را مشخص کنید. سپس شکل صحیح عبارت نادرست را بنویسید. 12

1401 اگر صفحۀ  به گونه اي باشد که هر دو تکۀ بالایی و پایینی سطح مخروطی را قطع کند و شامل محور نباشد، در این صورت

فصل مشترك صفحه  و سطح مخروطی یک هذلولی است. 

P

P

 

1401

در شکل روبه رو اگر خط  در نقطه  بر بیضی مماس باشد، زاویه  باشد آنگاه اندازة زاویه 

 است.

dMF =M̂F ′ 50∘

α = β = 60∘

1402 نقاط  و  و  در صفحه مفروض اند. نقطه اي بیابید که از  و  به یک فاصله و از  به فاصله  سانتی متر باشد (بحث کنید).  13ABCABC3

1401 معادلۀ دایره اي را بنویسید که مرکز آن نقطه  و بر خط  مماس باشد.  14O(1, −1)3x − 4y + 3 = 0

1401 در یک بیضی افقی به مرکز مبدأ مختصات طول قطرها برابر  و  است. 15106

1401 خروج از مرکز بیضی را بیابید. 

1401 ) را به  دست آورید.  ) و دو سر قطر کوچک ( و  )، مختصات دو سر قطر بزرگ ( و  FFمختصات کانون ها ( و  ′AA′BB′
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تعداد صفحه: 14
علوم

1401 بیضی را روي محور مختصات رسم کنید. 

1401 الف) معادلۀ متعارف و فاصلۀ کانونی سهمی به معادلۀ  را بیابید.
ب) مختصات رأس، کانون و معادلۀ خط هادي سهمی را به  دست آورید.

16
− 2y − 8x + 9 = 0y2

1401

در شکل زیر سهمی با رأس  و کانون  و خط هادي  رسم شده است، از کانون  به نقطۀ دلخواه  روي سهمی وصل کرده و امتداد

،  را براي  عمود کرده ایم.  داده ایم تا خط  را در  قطع کند و از نقطۀ 

  ثابت کنید: 

 

17

AFdFM

dNMMTd

=
FN

FA

2NT

TH

1401 حدود  را طوري به دست آورید که  معادلۀ یک دایره باشد. 18a+ − 4x + 6y + a = 0x2 y2

1401

اگر در یک بیضی طول  (قطر بزرگ) برابر با  و خروج از مرکز  باشد، فاصلۀ رأس  تا نزدیک ترین کانون را به دست آورید.

 

19

AA
′16

3
4

A

1402

مکان هندسی مرکز همۀ دایره هاي با شعاع ثابت یک، بر دایره  مماس خارج باشند، دایره اي به مرکز

 و شعاع  .................. است. 
20

(x − 1 + (y + 2 = 16)2 )2

O(1, −2)

1402

در یک بیضی مختصات کانون ها  و  طول قطر بزرگ برابر با  است. اگر نقطۀ روي ابین بیضی  قرار

داشته باشد، مقدار  را بیابید. 
21

F (4, 0)(−2, 0)F ′10P (1,m)

m

 

1402

، قطر کوچک  و کانون هاي  و  مطابق شکل روبه رو مفروض  بیضی با قطر بزرگ 

است. اگر خطی در کانون  بر قطر کانونی عمود باشد و بیضی را در نقطۀ  قطع کند، ثابت
کنید: 22

2a2bFF ′

FD

DF =
b2

a

1401 درستی یا نادرستی عبارات زیر را مشخص کنید.  23
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علوم

1401

در حالتی که صفحۀ  بر محور سطح مخروطی  عمود باشد و از رأس آن عبور نکند، فصل مشترك حاصل یک دایره خواهد
بود.

P(I)

1401 در حالتی که خروج از مرکز بیضی برابر صفر باشد، بیضی تبدیل به یک پاره خط می شود.

1401 جاهاي خالی را با عبارات مناسب پر کنید. 24

1401

مکان هندسی، مجموعه نقاطی از صفحه (یا فضا) است که همۀ آنها یک ویژگی .................. داشته باشند و همچنین هر نقطه که آن
ویژگی را داشته باشد، عضو این مجموعه باشد. 

1401 Aاگر مجموع فواصل نقطه  از دو کانون بیضی بیشتر از طول قطر بزرگ بیضی باشد، نقطه A در .................. بیضی است. 

1401

 

 در بیضی روبه رو: 

ثابت کنید: 

25

OF = O = c , OB = O = b , OA = O = aF
′

B
′

A
′

+ =b2 c2 a2

1400 درستی و نادرستی عبارات زیر را مشخص کنید.  26

1400 اگر صفحۀ  به گونه اي باشد که هر دو تکۀ بالایی و پایینی سطح مخروطی را قطع کند و شامل محور باشد، در این صورت

فصل مشترك صفحه  و سطح مخروطی یک هذلولی است. 

P

P

1400 ) روي دایره  قرار دارد. ,3نقطۀ ( −2+ + 2x = 0x2 y2

1400 معادلۀ دایره اي را بنویسید که  مرکز آن بوده و روي خط به معادلۀ  وتري به طول  جدا کند.  27O(0, 1)x + y = 22 2√

1400 سهمی به معادلۀ  را در نظر بگیرید:  28− 2y + 8x + 9 = 0y2

1400 مختصات رأس، کانون و معادله خط  هادي سهمی را به دست آورید.

1400 نمودار سهمی را رسم کنید. 

1402 مکان هندسی نقاطی که از دو ضلع یک زاویه به یک فاصله اند، .................. آن زاویه است. 29

1402

بیضی مکان هندسی نقاطی از یک صفحه است که از یک خط ثابت در آن صفحه و از یک نقطه ثابت غیر واقع بر آن خط در آن صفحه به
یک فاصله باشد. (درست ـ نادرست) 30

1402 معادلۀ دایره اي را بنویسید که  مرکز آن بوده و بر خط  مماس باشد. 31O(1, 0)x = −3
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1402

 در شکل روبه رو دو نقطه  و  روي بیضی با کانون هاي  و  قرار دارند. اگر  و

همچنین  و  یکدیگر را درون بیضی در نقطه اي مانند  قطع کنند، نشان دهید: مثلث 

32 متساوي الساقین است و  روي قطر کوچک بیضی قرار دارد.

ABFF ′A = BFF ′

AFBF ′M

FMF ′M

 

1402

 در شکل روبه رو نقطه  روي بیضی با کانون هاي  و  قرار دارد، به طوري که  و 

. اگر خروج از مرکز بیضی  باشد، اندازه نصف قطر کوچک بیضی را به دست

آورید.
33

MFF ′MF = 8

M = 6F ′1
7

1402

معادله دایره اي را بنویسید که مرکز آن  بوده و روي خط  وتري به طول  جدا کند. سپس محل تلاقی

ها را بیابید. آن دایره با محور 
34

O(0, 1)3x + 4y + 6 = 02 5√

y

1402 معادلۀ سهمی با کانون  و خط هادي  را بنویسید. 35F (1, 2)x = −3

1403 جاهاي خالی را با عبارات مناسب پر کنید. 36

1403 هرگاه صفحه اي شامل محور یک سطح مخروطی، آن را برش دهد، فصل مشترك حاصل .................. است.

1403 درستی یا نادرستی عبارات زیر را مشخص کنید. 37

1403

مکان هندسی مرکز همه دایره هاي با شعاع ثابت  که بر دایره  در صفحۀ این دایره مماس خارج هستند، دایره 

 است.

rC(O, r)

(O, 2r)C ′

1403

نقطۀ   و  در صفحه مفروض اند. نقطه اي بیابید که از  به فاصلۀ  سانتی متر و از  به فاصلۀ  سانتی متر باشد. (در مورد حالت هاي
مختلف جواب بحث کنید.)

38
AdA3d4

1403 معادلۀ دایره اي را بنویسید که مرکز آن  بوده و با دایره  مماس داخل باشد. 39O(0, 1)(x − 2 + (y − 3 = 16)2 )2

1403

دایره هایی که مرکز آنها روي سهمی به معادله  واقع است و از کانون سهمی می گذرند، بر خط به معادله 
.................. مماس هستند.

40
(y − 1 = −8(x + 1))2

1403

دو نقطه  و  و خط  که شامل هیچ یک نیست در صفحه مفروضند، نقطه اي بیابید که از  و  به یک فاصله بوده و از   به فاصلۀ 
سانتی متر باشد.

41
ABdABd3

1403

، نسبت به دایره اي به مرکز مبداء مختصات و شعاع  واحد را مشخص وضعیت دایره به معادله 
کنید.

42
+ − 6x + 12y + 20 = 0x2 y23

1403

معادلۀ دایره اي را بنویسید که خط هاي  و  شامل قطرهایی از آن باشند و روي خط به معادله   وتري

به طول  ایجاد می کند.
43

x + y = 1x − y = 3x + y = 2

2 2√
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1403 نقاط  دو سر قطر کوچک بیضی با فاصلۀ کانونی  واحد است. طول قطر بزرگ بیضی را بیابید. 44(−1, −4) و B(−1, 2)B
′2 3√

1403 براي هر یک از عبارت هاي (الف) و (ب) مورد مناسب را از بین کلمات (سهمی - بیضی - نقطه) انتخاب کنید (یک مورد اضافی است). 45

1403 فصل مشترك یک صفحه و یک سطح مخروطی در حالتی که صفحه بر محور سطح مخروطی عمود بوده و از راس آن بگذرد.

1403

مکان هندسی نقاطی از یک صفحه که از یک خط ثابت در آن صفحه و از یک نقطۀ ثابت غیرواقع بر آن خط در آن صفحه به یک
فاصله باشند.

1403

نقطۀ  و خط  در صفحه مفروض اند. نقطه اي بیابید که از  به فاصلۀ  سانتی متر و از خط  به فاصلۀ  سانتی متر باشد. (دربارة تعداد
جواب هاي مسأله بحث کنید.)

46
AdA2d3

1403

مقدار  را چنان تعیین کنید که دایره به معادله  با دایره به مرکز  و شعاع  مماس
بیرون باشد.

47
m+ + 2x − 2y + m = 0x2 y2O(2, −3)3

1403 خروج از مرکز یک بیضی با اندازه قطرهاي  و  را بیابید. 4846

 

1403

نقطۀ  بیرون بیضی با قطر بزرگ   و کانون هاي  و 

مفروض است. ثابت کنید:  (رسم شکل الزامی است).

49

PA = 2aA
′FF ′

PF + P > 2aF ′

1403 سهمی به معادلۀ  داده شده است. مختصات رأس و کانون و معادلۀ خط هادي سهمی را به دست آورید. 50− 4x = 4yy2

صفحه 6 از 14
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فاصلۀ هر نقطه روي سهمی تا خط هادي برابر فاصلۀ آن تا کانون است. بنابراین:

 

1

MT = MF , FA = AH

=

MT ∥ FH → = → =
MT

FH

NT

NH

MT

2FA
NT

NH

MT ∥ FH → = → =
MF

FN

TH

HN

MT

FN

TH

NH

⎫

⎭
⎬
⎪⎪⎪

⎪⎪⎪
− →−−−−−−−−−

تقسیم می کنیم

طرفین دو تساوی را بر ھم
MT

2FA

MT

FN

NT

NH

TH

NH

→ = → =
FN

2FA
NT

TH

FN

FA

2NT

TH

2

بیضی

       

 

 نقطه رأس سهمی برابر  است.

( , 1)
1
2

− 2y + 2x = 0 ⇒ − 2y + 1 = −2x + 1 ⇒  = −2(x − )y 2 y 2 (y − 1)
2 1

2

A( , 1)
1
2

مکان هندسی نقاطی که از  به فاصلۀ  سانتی متر باشد یک دایره به مرکز  و شعاع  سانتی متر است. این دایره را رسم می کنیم. نقاطی که از خط  به فاصلۀ  سانتی متر

باشد. دو خط  و  در طرفین خط  و به موازات  است، این دو خط را رسم می کنیم. محل برخورد دو خط  و  با دایره، مطابق شکل، جواب مسئله است.

اگر یکی از دو خط  یا  دایره را قطع کند، مسئله  جواب دارد.

اگر یکی از دو خط  و  بر دایره مماس باشد، مسئله  جواب دارد.

اگر هیچ یک از دو خط  و  دایره را قطع نکند، مسئله جواب ندارد.

A

d

d

d 3

A2A2d3

d ′d ′′ddd ′d ′′

d ′d ′′2

d ′d ′′1

d ′d ′′

      

. مرکز دایره  و شعاع آن برابر  است. معادله دایره برابر است با: 

4

{ x + y = 1
x − y = 3

→ { x = 2
y = −1

, r =
|4(2) + 3(−1) + 5|

+42 32
− −−−−−

√
= = 2

10
5

O(2, −1)r = 2+ = 4(x − 2)
2

(y + 1)
2

5

خط

دایره

6

dAنادرست - مکان هندسی فوق، خط عمود بر خط  در نقطۀ  است.
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درست

فاصلۀ مرکز دایره تا خط مماس بر دایره، برابر با شعاع دایره است:

معادلۀ دایره  برابر است با:

7

r = = = 3
|3(2) + 4(1) + 5|

+42 32
− −−−−−

√

15
5

(x − 2 + (y − 1 = 9)2 )2

مرکز و شعاع دایرة  برابر است با: 

دو دایره بیرون یکدیگرند (متخارج هستند).
8

+ − 6x − 2y + 9 = 0x2 y 2= (3, 1) , = 1O′ r′

r + = 2 , d = O = = → d > r +r′ O′ (3 + (1)2 )2
− −−−−−−−−

√ 10
−−

√ r′

 نقطۀ  روي عمودمنصف پاره خط  قرار دارد در نتیجه:

 مجموع فاصله هاي هر نقطه روي بیضی از دو کانون برابر است با قطر بزرگ بیضی:

  

 بنا به رابطۀ فیثاغورس در مثلث  داریم:

  

9

BFF ′BF = B (1)F ′

BF + B = 2aF
′ BF = B = a−→

(1)

F
′

BOF

O + O = BF 2 B2 F 2 → + =c2 b2 a2

الف)

  

 در مثلث  میانۀ وارد بر یک ضلع  نصف ضلع روبه رو است. درنتیجه مثلث  قائم الزاویه است.

ب)

  

  

10

{ 2a = 10 → a = 5
2b = 6 → b = 3

→ = + → c = 4a2 b2 c2

MFF ′MO = F = 4
1
2

F ′MFF ′

MF + M = 2a = 10F ′ → M = 10 − MFF ′

M + M = FF 2 F ′2 F ′2 → M + (10 − MF =F 2 )2 82
→ MF = 5 − 7

−−
√

اگر قطر دهانۀ دیش را با  و گودي را با  نمایش دهیم، فاصلۀ کانونی برابر  است.

 و  با جایگذاري در رابطۀ فوق داریم: 
11

2bha =
4b2

16h

h = 92b = 60a = = = 25
(2b)(2b)

16h
60 × 60

16(9)

. 12

درست

نادرست 

اگر خط  در نقطۀ  بر بیضی مماس باشد و از نقطۀ  به دو کانون وصل کنیم، زاویه هاي ایجادشده  و  باهم برابر هستند. بنابراین:

 

dMMαβ

α + β + F =M̂ F ′ 180∘

2α + = → α = = β50∘ 180∘ 65∘

مکان هندسی نقاطی که از  و  به یک فاصله اند، عمودمنصف پاره خط  است.

مکان هندسی نقاطی که از نقطه  به فاصلۀ 3 واحد باشد، دایره اي به مرکز   و شعاع  است. 
بنابراین نقطه برخورد خط عمودمنصف و دایره جواب مسئله است. 

13
ABAB

CC3
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) مسئله دو جواب دارد .  (همانند شکل رو به رو) ) و دایره یکدیگر را در دو نقطه قطع کنند (نقاط  و   اگر خط عمودمنصف (
اگر مماس شوند مسئله یک جواب دارد و در صورتی که یکدیگر را قطع نکنند مسئله جواب ندارد.

 

dDE

چون دایره به خط مماس است، پس فاصلۀ مرکز دایره تا خط، همان شعاع دایره است.

 

بنابراین معادلۀ دایره برابر است با  

14d = = = 2 ⇒ R = 2
|3(1) − 4(−1) + 3|

+32 42
− −−−−−

√

10
5

(x − 1 + (y + 1 = 4)2 )2

 15

{ → = + → c = 4 ⇒ =
2a = 10 → a = 5
2b = 6 → b = 3

a2 b2 c2 c

a

4
5

باتوجه به اینکه مرکز بیضی مبدأ مختصات است، داریم:

 {  {  {
A(a , 0) → A(5 , 0)

(−a , 0) → (−5 , 0)A′ A′

F(c , 0) → F(4 , 0)

(−c , 0) → (−4 , 0)F ′ F ′

B(0 , b) → B(0 , 3)

(0 , −b) → (0 , −3)B′ B′

  

الف)
معادلۀ متعارف سهمی:

   
فاصله کانونی سهمی:

 ب)
رأس سهمی:

  
 معادلۀ خط هادي سهمی:

  
 مختصات کانون:

  

16

− 2y − 8x + 9 = 0 ⇒ − 2y + 1 = 8x − 9 + 1 ⇒ (y − 1 = 8(x − 1)y 2 y 2 )2

4a = 8 ⇒ a = 2

(h , k) = (1 , 1)

x = −a + h ⇒ x = −1

(a + h , k) = (3 , 1)

روش اول:  17
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بنا به تعریف سهمی  مثلث  متساوي الساقین است.  

از طرفی بنا به خطوط موازي  و مورب  نتیجه می شود  

) نتیجه می شود  نیمساز است. بنا به قضیه نیمساز در مثلث  داریم: ) و ( از (

روش دوم:

 

 :  با توجه به قضیۀ تالس در مثلث 

MF = MTMFT(1)M F = T MT̂ F̂

FH ||MTFT(2)M F = T HT̂ F̂

12TFFHN

= = =
NF

FH

NT

TH
− →−−−−
FH=2FA NF

2FA
NT

TH
−→

×2 NF

FA

2NT

TH

FH ||MTNHF

= =
=

NM

MF

NT

TH

= =
MT

FH

NM

NF
− →−−−−
MT=MF NF

FH

NM

MF

⎫

⎭
⎬
⎪⎪

⎪⎪
− →−−−−
FH=2FA NF

2FA
NT

TH
−→

×2 NF

FA

2NT

TH

رابطۀ منحنی  معادلۀ یک دایره است، اگر و تنها اگر  باشد.

     
18

+ + ax + by + c = 0x2 y 2+ > 4ca2 b2

+ > 4c → 16 + 36 > 4a → a < 13a2 b2

با توجه به شکل فاصلۀ رأس  تا نزدیک ترین کانون برابر  است.

 

19

= 2a = 16 ⇒ a = طول قطر بزرگ بیضی8

= = c = خروج از مرکز6
c

a

3
4

−→−
a=8

AAF

AF = a − c = 2

          
20

5

21PF + P = 2a → + = 10 → m = ±4F ′ 9 + m2
− −−−−−

√ 9 + m2
− −−−−−

√

نقطۀ  روي بیضی قرار دارد، بنا به تعریف بیضی:  

در مثلث قائم الزاویه  بنا به قضیۀ فیثاغورث داریم: 

 22

DDF + D = 2aF ′

DFF ′

D + F = D → D + (2c = (2a − DFF 2 F ′2 F ′2 F 2 )2 )2

DF = DF =
−a2 c2

a
− →−−−−−

− =a2 c2 b2 b2

a

23

درست

نادرست

24

مشترك

خارج

نقطه  روي بیضی است 

؛ بنابراین  در مثلث قائم الزاویه  داریم:  25 از طرفی نقطه  روي عمودمنصف پاره خط   قرار دارد 

BBF + B = 2aF ′

BFF
′

BF = BF
′

BF = B = aF ′OFB

O + O = B → + =B2 F 2 F 2 b2 c2 a2

26
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نادرست 

نادرست

از مرکز دایره بر وتر عمود می کنیم، عمود  وتر  را نصف می کند.

 

 

 

27

OHAB

OH = = =
|x + y − 2|

1 + 1
− −−−−

√

|0 + 1 − 2|

2
−−

√

2
−−

√

2

O = O + A → O = ( + ( = =A2 H 2 H 2 A2
2
−−

√

2
)2 2

−−
√ )2 10

4
R2

(x − 0 + (y − 1 =)2 )2 10
4

28

 

− 2y + 1 = −8x − 9 + 1 → (y − 1 = −8(x + 1) → A = (−1 , 1) , a = 2y 2 )2

F(−3 , 1) , x = 1

        

نیمساز 29

نادرست 30

روش اول: 

 

 روش دوم: با استفاده از رسم شکل و پیدا کردن شعاع و نوشتن معادله دایره

31OH = = 4 , OH = R , (x − 1 + = 16
|1 + 3|

+12 02
− −−−−−

√
)2 y 2

نقاط  و  روي بیضی قرار دارد، با توجه به تعریف بیضی:

 

، مثلث  دو مثلث  و  بنا به حالت  برابر سه ضلع همنهشت هستند، نتیجه دو زاویه 

32

AB

AF + A = 2a = BF + B AF = BF ′ F ′ − →−−−−
A =BFF ′

F ′

AFF ′BFF ′(AF = B , A = BF , F = F )F ′ F ′ F ′ F ′A = B FF̂F ′ F̂
′
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MFF متساوي الساقین است و  یعنی  روي عمودمنصف پاره خط  (قطر کوچک بیضی) است. ′MF = MF ′MAFF ′

نقطه  روي بیضی قرار دارد، بنا به تعریف بیضی: 

 
33

M

MF + M = 2a = 14 ⇒ a = 7F ′

= c = 1
c

a

1
7

−→−
a=7

= + b = 4a2 b2 c2 → 3
−−

√

        

 

34

OH = = 2
|3(0) + 4(1) + 6|

9 + 16
− −−−−−

√

AB = 2 ⇒ AH = ⇒ R = 35
−−

√ 5
−−

√

(x − 0 + (y − 1 = 9)2 )2

x = 0 ⇒ { y = 4 ⇒ (0, 4)

y = −2 ⇒ (0, −2)

         

 

 
35

F(α + a, β) = (1, 2) ⇒ {α + a = 1
β = 2

} ⇒ α − a = −3 {x = α − a

x = −3
− →−−−−
α+a=1 a = 2

α = −1
(y − 2 = 8(x + 1))2

  36

دو خط متقاطع

  37

درست

مکان هندسی نقاطی از صفحه که از نقطۀ  به فاصلۀ ثابت  سانتی متر هستند، دایره اي به مرکز  و شعاع  سانتی متر است. مکان هندسی نقاطی از صفحه که از خط  به فاصلۀ

 سانتی متر باشند، دو خط موازي با  و در طرفین خط  است. اشتراك این دو مکان هندسی را در نظر می گیریم. 
اگر دایره دو خط موازي را قطع نکند، جوابی نخواهد داشت.

اگر دایره بر یکی از خطوط موازي مماس باشد، یک جواب دارد. 
اگر دایره یکی از دو خط موازي را قطع کند دو جواب خواهد داشت.

38

A3A3d

4dd

39

(x − 2 + (y − 3 = 16 → (2, 3), = 4)2 )2 O′ r′

d = O = =O′ (0 − 2 + (1 − 3)2 )2
− −−−−−−−−−−−−−−−

√ 8
−−

√

|r − | = d → |r − 4| = → r = 4 ± 2r′ 8
−−

√ 2
−−

√

(x − 0 + (y − 1 = (4 ± 2)2 )2 2
−−

√ )2

40x = 1

راه حل اول:

مکان هندسی نقاطی که از  و   به یک فاصله اند، عمود منصف  و مکان هندسی نقاطی که از خط  به فاصلۀ  باشد، دو خط موازي  به فاصلۀ  از آن هستند.

، جواب مسئله است. بنابراین نقطه برخورد عمود منصف  و دو خط موازي 
راه حل دوم از طریق رسم شکل:

 

41
ABABd3cmd3cm

ABd

صفحه 12 از 14



نام آزمون: نمونه سوال نهایی هندسه3 فصل2ه

تعداد صفحه: 14
علوم

       

42

O(3, −6) R = 5
(0, 0), = 3O′ R′

O = 3 , |R − | < O < R + ⇒O′ 5
−−

√ R′ O′ R′ دو دایره متقاطع ھستند. 

43

{ ⇒ O(2, −1) ⇒ OH = , = ( + ( =
x + y = 1
x − y = 3

1

2
−−

√
r2 1

2
−−

√
)2 2

−−
√ )2 5

2

(x − 2 + (y + 1 =)2 )2 5
2

44
B = 2b = 6 → b = 3 , 2c = 2 → c =B′ 3

−−
√ 3

−−
√

= + = + ( = 12 → a = 2 → A = 2a = 4a2 b2 c2 32 3
−−

√ )2 3
−−

√ A′ 3
−−

√

 45

نقطه

سهمی

مکان هندسی نقاطی از صفحه که از نقطۀ  به فاصلۀ  باشند، دایره اي به مرکز  با شعاع  می باشد و مکان هندسی نقاطی از صفحه که از خط  به فاصلۀ 

) جواب مسئله است. باشند، دو خط  و  موازي با  و به فاصلۀ  از آن هستند. نقطۀ برخورد آن دایره با این دو خط موازي ( و 
بحث در وجود جواب:

حالت اول: دایره یکی از خطوط  یا  را در دو نقطه قطع می کند، در این حالت، مسئله دو جواب دارد.

حالت دوم: دایره بر یکی از خطوط  یا  مماس است، در این حالت، مسئله یک جواب دارد.

حالت سوم: دایره هیچ یک از خطوط  و  را قطع نمی کند، در این حالت، مسئله فاقد جواب است.

46

A2cmA2cmd3cm

LL′d3cmLL′

LL′

LL′

LL′

 نگارشی دیگر:

 

47

O(2, −3), r = 3

(−1, 1), = =O′ r′
1
2

8 − 4m
− −−−−−

√ 2 − m
− −−−−

√

d = O = = 5, r + = d ⇒ 3 + = 5 ⇒ = 2 ⇒ 2 − m = 4 ⇒ m = −2O′ 9 + 16
− −−−−−

√ r′ 2 − m
− −−−−

√ 2 − m
− −−−−

√

(−1, 1), =O′ r′
1
2

8 − 4m
− −−−−−

√

d = O = = 5, r + = d ⇒ 3 + = 5 ⇒ = 4 ⇒ 8 − 4m = 16 ⇒ m = −2O′ 9 + 16
− −−−−−

√ r′
1
2

8 − 4m
− −−−−−

√ 8 − 4m
− −−−−−

√

روش اول:

 

 روش دوم:

48{ , = + ⇒ 9 = 4 + ⇒ c = ⇒ e = =
2a = 6 ⇒ a = 3
2b = 4 ⇒ b = 2

a2 b2 c2 c2 5
−−

√
c

a

5
−−

√

3
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 { , ⇒ e = = = = = =
2a = 6 ⇒ a = 3
2b = 4 ⇒ b = 2

c

a

−a2 b2
− −−−−−

√

a
1 −

b2

a2

− −−−−−

√ 1 −
4
9

− −−−−

√
5
9

−−

√
5
−−

√

3

 محل تلاقی  با بیضی را  می نامیم (یا مشخص کردن  روي شکل). 

در مثلث  بنا بر قضیۀ نامساوي مثلث داریم: 

پس با افزودن  به طرفین نامساوي خواهیم داشت:

 

 نگارشی دیگر:

محل تلاقی  با بیضی را  می نامیم (یا مشخص کردن  رو شکل).

 

49

PF ′MM

PMFPF + MP > MF

MF ′

PF + > MF + M ⇒ PF + P > 2aMP + MF ′
  PF

′

F ′ F ′

PF ′MM

PF + P = PF + > MF + M = 2aF ′
PM + MF ′
  PF ′

F ′

 لذا سهمی فوق یک سهمی افقی رو به راست می باشد و در آن داریم:

 
50

− 4y = 4x ⇒ − 4y + 4 = 4x + 4 ⇒ (y − 2 = 4(x + 1)y 2 y 2 )2

{ ⇒ S(−1, 2) 4a = 4 ⇒ a = 1x + 1 = 0 ⇒ x = −1
y − 2 = 0 ⇒ y = 2 راس سھمی و

F(0, 2) x = کانون2− و خط ھادی
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